The Viking Battle - Del 1 2013

Uppgift 1 Flera positiva heltal ar skrivna pa rad. Alice utfor foljande
operation: Hon véljer tva granntal x och y sadana att x star till vanster om
y, samt z > y, och ersitter paret (z,y) med (y + 1,z) eller med (x — 1, z).
Visa att hon endast kan utfora denna operation ett andligt antal ganger.

Uppgift 2 Lat ABCD vara en inskriven fyrhorning vars diagonaler AC' och
BD skar varandra i punkten . Forlangningarna av sidorna AD och BC' skér
varandra i F', dar F ligger narmare A &n D, och F' ligger ndrmare B an C.
Lat G vara punkten sadan att fyrhorningen ECG D é&r en parallellogram, och
lat punkten H vara spegelbilden av E i linjen AD. Visa att punkterna D,
H, F och G ligger pa en cirkel.

Uppgift 3 Finn alla tripplar (z,y, z) positiva heltal sadana att x <y < z,
och

23 (y® 4 2%) = 2012(wyz + 2).



