Den 33e Nordiska matematiktavlingen
Mandagen den 1 april 2019

Svensk version

Skrivtid: 4 timmar. Varje problem dr virt 7 podng.
Enda tillatna hydlpmedel dr skriv- och ritdon.

Problem 1 En méngd positiva heltal kallas meningsfull om for varje icke-tom &ndlig
delméngd bade det motsvarande aritmetiska och det motsvarande geometriska medelvér-
det ar heltal.

a) Finns det en meningsfull méngd som bestar av 2019 tal?
b) Finns det en odndlig meningsfull mangd?

Anmdrkning: Det geometriska medelvirdet av de icke-negativa talen ay,as,...,a, defi-
nieras som M/aias - - - Q.

Problem 2 Lat a,b, ¢, dar ¢ > a, b, vara sidlangderna i en ratvinklig triangel. Visa att
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Problem 3 Fyrhorningen ABCD satisfierar ZACD = 2/CAB, ZACB = 2/CAD och
CB =CD. Visa att ZCUAB = ZCAD.

Problem 4 Lat n vara ett heltal sadant att n > 3, och antag att 2n hérn i en regelbunden
(4n + 1)-horning ar fargade. Visa att det finns tre fiargade horn som bildar en likbent
triangel.



