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Skrivtid: 4 timmar. Varje problem dar virt 5 poing. Enda tillatna hjdlpmedel dr skriv-
och ritdon.

Problem 1

[ en godtycklig triangel viljs en punkt, P. Genom P dras tre linjer, parallella med
triangelns sidor. Linjerna delar triangeln i tre mindre trianglar och tre parallellogram-
mer. Lat f vara kvoten mellan den sammanlagda arean av de tre mindre trianglarna
och arean av den givna triangeln. Visa att f > % och bestdm de punkter P for vilka

=4

Problem 2

Pa ett gulnat papper kan man med viss moda urskilja resterna av en polynom-
multiplikation:

(®+z+a)(z?®—..) = 27+ 2 +2° — 902" + 2 — 90.

Vissa delar har gatt forlorade, dels konstanttermen i den forsta faktorn i vénster-
ledet, dels storre delen av den andra faktorn. Det skulle vara mojligt att restaurera
polynomet som utgor den andra faktorn, men vi néjer oss hir med att stélla fragan:
Vilket virde har konstanttermen a? Vi forutsitter att alla forekommande polynom
har enbart heltalskoefficienter.

Problem 3

Heltalen 1, 2, 3, 4 och 5 star skrivna pa en tavla. Det ar tillatet att sudda ut tva tal
a och b och ersitta dem med talen a + b och ab. Ar det mojligt, genom att upprepa
denna procedur, att komma fram till en situation dér tre av de fem heltalen pa tavlan
ar lika med 20097

Problem 4

En turnering har 32 deltagare. Det gar inte att hitta tva tdvlande med samma
spelstyrka och vid inbérdes moten dr det alltid den starkare som vinner. Visa att 39
matcher racker for att faststélla guld-, silver- och bronsmedaljvinnarna.



